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INSTRUCOES

e Leia atentamente as questdes. A interpretacdo das questdes faz parte da prova.

e As questdes valem 2,5 pontos cada. Pontua¢do maxima igual a DEZ (10,0).

e A cada candidato sera entregue a prova e a folha-resposta, que deverad ser
obrigatoriamente identificada somente com o ndmero de inscrigdo, de forma
legivel e devolvida ao final junto com a prova.

e A prova é individual, ndo sendo permitida conversa entre os candidatos apos o
seu inicio.

e A folha-resposta tera que respondida com caneta esferografica azul ou preta.

e Nao seré permitida utilizacdo de calculadora, celulares ou qualquer outro aparelho
eletronico.

e Ao final da prova, o candidato ndo poderad levar consigo a prova e nem 0S
respectivos rascunhos, toda documentacdo utilizada devera ser entregue aos
fiscais.

e Avrealizacdo da prova sera de 08h00min as 12h00min, o tempo disponivel para
fazer a prova, € de 4 (quatro) horas, improrrogaveis.

e Ao terminar a prova, entregue ao fiscal este caderno, as folhas respostas e 0s
rascunhos.

e Os dois ultimos candidatos ao entregarem a prova, devem deixar juntos o recinto
da avaliacdo, apds assinatura confirmando esse fato.
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TEORIA ECONOMICA

1. Considere um modelo macroecondmico com a seguinte estrutura:

C =50+ 0,8Yd

[ =10-0,25i + 0,13Y;
T=01Y

G =40

X =100

M=0,1Y

Md =0,3Y - 0,1i

Ms = 200

Em que C — Consumo Agregado, T — Tributacdo, Y — Renda, Yd — renda disponivel, G —
Gastos do Governo, | — Investimento, X — Exporta¢des, M — Importacdes, Md — Demanda
por Moeda, i — taxa de juros, Ms — Oferta de moeda. Com base nesse modelo, calcule:

a) O valor da renda de equilibrio.

Curva IS:

Y=50+08(Y—-0,1Y) + (10 — 0,25i + 0,13Y) + 40 + 100 — 0,1Y
Y =200+ 0,72Y + 0,13Y — 0,1Y — 0,25i
Y =200+ 0,75Y — 0,25i

0,25i = 200 — 0,25Y

i=800—-Y

Curva LM

0,3Y — 0,1i = 200

0,1i = —-200+0,3Y

i =—2000+3Y

Renda de equilibrio:

800 —Y = —-2000 + 3Y

Y =700

b) O Saldo comercial.

S=X-M

§$=100-0,1Y

$ =100 —0,1(700)

§$=30

c) O total arrecadado via tributagdo.
T =0,1Y

T =0,1(700)

T=170
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d) O multiplicador de gastos autbnomos.
Temos o seguinte sistema:
{0,251’ + 0,25Y =200 IS

—-i+3Y =2000 LM

Analisando, coeteris paribus, uma mudanca em G, temos o0 seguinte resultado
diferenciando o sistema:

{di +dY = 4dG
—di+3dY =0
dY = 4dG

dy X

dG

2. Seja uma funcdo de producdo igual a Y = AX,” X /. Encontre as quantidades 6timas

dos insumos X1 e X2 que minimiza os custos da firma. Encontre a fungéo custo da
firma.

Demandas condicionais:
aw, B Jx+8
Ew_l)
Bwi\* |*+8
T

x1(wy,wy, Y) = YA_l(

xZ(Wl,Wz,Y) = YA_1<

Funcéo Custo:
c(wy, Wy, Y) = wyxg(Wy, Wy, Y) + wyx, (W, wp, V)
1

1
aw,\B J<+B wi\ " Jx+B
= w, [YA‘l(——Z) ] +w, [YA‘l(E—l) ]
B wq aw,
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METODOS QUANTITATIVOS

1. Considere duas variaveis aleatérias X e Y. Demostre que:

a. SeY =a+ bX,entdo: Var(Y) = b*Var(X)
b. Var(X+Y)=Var(X) + Var(Y) + 2Cov(X,Y)
c. Var(X+Y)=Var(X)+Var(Y) se X e Y sdo independentes.

a. Aplicando o conceito de variancia:
Var(Y) = Var(a + bX) = E[(a + bX) — E(a + bX)]?
Uma vez que: E(a + bX) = a + bE(X), temos que:
Var(Y) = E[bX — bE(X)]?
Var(Y) = b?2E[X — E(X)]?
Considerando que: Var(X) = E[X — E(X)]?
Var(Y) = b?Var(X)

b. Aplicando o conceito de variancia sobre a soma das duas v.a.
Var(X+Y) =E[(X + V) —E(X + YV)]? = E[X + Y — E(X) — E(V)]?
= E[X — EX) + Y — E(V)]?
= E[X — E(X)]? + 2E[X — EQ)][Y — E(Y)] + E[Y — E(V)]?

Uma vez que:
Var(X) = E[X — E(X)]?
Var(Y) = E[Y — E(V)]?
Cov(X,Y) = E[X — EX)][Y — E(Y)]
Temos que:

Var(X +Y) =Var(X) + Var(Y) + 2Cov(X,Y)
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Utilizando o conceito de covariancia
Cov(X,Y) = E[X — E(X)][Y — E(V)]
= E[XY — XE(Y) — EX)Y + E(X)E(Y)]
Cov(X,Y) = E[XY] — EQX)E(Y)
Se X e Y sdo independentes, entdo: E[XY] = E(X)E(Y), e Cov(X,Y) = 0.
Isso implica que:
Var(X +Y) =Var(X) + Var(Y) se X e Y sdo independentes.

Considere que o Economista Rural tenha que estimar uma funcdo de producéo
agricola que forma:

Yi = By + BoXoi + BaXsi + &1 (1)

Onde: Y; é a producio agropecuaria; X,; e X5; S80 as varidveis explicativas e
P18z, e f3 sdo os parametros a serem estimados. No entanto, o pesquisador
descobre que existe uma relagéo linear entre 5,, e 3 dada por S, + B3 = 1. De

forma que o modelo sera dado por:
Yi =B+ BoXoi + (1 — o)Xz + & (2) .

Diante dessas informagdes responda:

Apresente o problema do Economista Rural para estimar o modelo (2), utilizando
a informacdo de que existe uma restricdo linear.

O Problema do Economista Rural, trata-se de estimar um modelo de
regressdo multipla com restricdo linear. De forma geral, tem-se:
Mine'e sujeitoaRb =r.

Onde 0 modelo Geral é dado por Y = Xf + «.
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Para problemas de otimizacéo com restricao utilizaremos o método de otimizacgéo

de Lagrange.
L= —-Xb) (Y—-Xb) —A(Rb—71)
b. Desenvolva de forma generalizada e encontre o estimador.
Fazendo as condicdes de primeira ordem do item anterior, encontra-se o estimador
dado por:
b=XX)"'X'Y + (X'X)"'R[R((X'X)"'R](r — RB)
Sendo g = (X'X)"X'Y

c. Mostre a auséncia de viés do estimador.

A auséncia de viés do estimador é dado por:

E(b) = B



