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INSTRUCOES:

. Leia atentamente as questdes. A interpretacdo das questdes faz parte da prova.
. As questdes valem 2,5 pontos cada. Pontuacdo méaxima igual a DEZ (10,0).

. A cada candidato sera entregue a prova e a folha-resposta, que devera ser

obrigatoriamente identificada somente com o numero de inscri¢cdo, de forma
legivel e devolvida ao final junto com a prova.

. A prova é€ individual, ndo sendo permitida conversa entre os candidatos apés o
seu inicio.

. A folha-resposta tera que respondida com caneta esferografica azul ou preta.
. N&o sera permitida utilizacdo de calculadora, celulares ou qualquer outro

aparelho eletrénico.

. Ao final da prova, o candidato ndo podera levar consigo a prova € nem 0s
respectivos rascunhos, toda documentacéo utilizada devera ser entregue aos fiscais.

. A realizacéo da prova sera das 8:30h as 11:30h.

. Ao terminar a prova, entregue ao fiscal este caderno, as folhas respostas e os
rascunhos.

. Os dois ultimos candidatos ao entregarem a prova, devem deixar juntos o

recinto da avaliacdo, apos assinatura confirmando esse fato.
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QUESTAO 1: Dada uma funcéo de producdo igual a Y = [X? + X7]?, encontre:

a) As expressoes para a produtividade marginal dos insumos Xz e Xz (1 PONTO)

b) A expressdo da Taxa marginal de substituicdo técnica de Xz por X1 (0,5 PONTO)
c) A expressao da elasticidade de substitui¢do (0,5 PONTO)

d) Para que valor de pa funcdo de producdo torna-se uma Cobb Douglas? (0,5

PONTO)
1 1
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T 9ln (TMST) ~ 1-p

QUESTAO 2: Considere a decisdo de um consumidor com respeito ao consumo dos bens 1 e
2. A funcdo de utilidade deste consumidor é dada por U(Xy,X,) = X#X1-%. Agora, responda
0S seguintes itens:

a) Resolva o problema do consumidor obtendo as fun¢des de demanda marshaliana
para os produtos 1 e 2 (1 PONTO).

b) De que forma as demandas marshalianas, por estes produtos, respondem a mudancas
na renda e nos precos dos bens? (0,5 PONTO).

c) Demonstre que as funcdes de demanda marshaliana atendem as propriedades de
homogeneidade de grau zero e a Lei de Walras (0,5 PONTO).

d) Neste problema, os bens 1 e 2, obtidas no item a), podem ser considerados
substitutos? Justifique sua resposta (0,5 PONTO).

R 1-a)R
a) x1=28 ¢ x2=0%
P1 P2

X1 0X1 —aR X1

b) Para X1, temos: = = —; - =" 2= =
OR P1 oP1 Py oP2
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grau zero.



(1-a)R

Pela Lei de Walras, temos: Y:i-; Pi.Xi = R. Assim, P1.i—f+P2. =

atende a Lei de Walras.

= R. Logo,

d) Como M _gelX2_ 0, temos que X1 e X2 sdo independents.
apP2 dP1

QUESTAO 1: Suponha que o Ministério da Agricultura contrate uma consultoria para
mensurar o efeito do gasto publico com o Programa Nacional de Fortalecimento da Agricultura
Familiar (PRONAF) sobre a renda dos produtores rurais beneficiados. A consultoria propde o
seguinte modelo:

lTl Yt = ,81 + ﬁz lTl PRONAFt + ut

Nesse modelo, In Y; e In PRONAF; séo, respectivamente, o logaritmo da renda dos produtores
rurais beneficiados e do gasto puablico com 0 PRONAF no periodo t; 8; e B, sdo os coeficientes
da regressao; e u; € o terno de erro aleatorio.

Admitindo que a transformacdo logaritmica € estacionaria para todas as varidveis da equacéo,
comente as afirmativas abaixo, verificando se estas sdo FALSAS ou VERDADEIRAS.

a) A rendado produtor rural beneficiado aumenta R$1,00 quando S, =1; (0,5 PONTO)
FALSO.
Nessa aplicacdo 3, representa uma medida de elasticidade da renda dos produtores
beneficiados em relacdo ao gasto publico com o PRONAF.
No caso de 8, = 1, temos que para cada 1% de aumento no gasto publico com o
PRONAF, espera-se 1% de aumento na renda dos produtores beneficiados.

b) p; é o nivel médio de gasto com o PRONAF; (0,5 PONTO)
FALSO.
Nessa aplicacdo, 3, representa o intercepto (também em escala logaritmica). Assim,
poderia representar um nivel médio da renda dos produtores rurais (também em
escala logaritmica).

c) A variacdo percentual da renda do produtor rural beneficiado pelo PRONAF serd
maior do que a variagdo percentual do gasto com o PRONAF, se B,<1; (0,5
PONTO)

FALSO.

Como apresentado no item a), S, representa uma medida de elasticidade da renda
dos produtores beneficiados em relacdo ao gasto publico com o PRONAF. Um
coeficiente 8, < 1 indicaria que a renda dos produtores beneficiados é inelastica
em relagdo ao gasto publico com o PRONAF. Em outras palavras, isso representa
uma situacdo em que a variacdo percentual da renda do produtor rural beneficiado
pelo PRONAF serd& MENOR do que a variacdo percentual do gasto com o
PRONAF.



d) A renda dos produtores rurais beneficiados menos que 1% quando o gasto publico
com o0 PRONAF aumenta em 1%, se 8, <1; (0,5 PONTO)
FALSO.
A medida de sensibilidade da renda dos produtores beneficiados em relacdo ao gasto
publico com 0 PRONAF seria dada pela estimativa de S, , e ndo de S, .

e) B2 representa a elasticidade gasto publico com o PRONAF da renda dos produtores
rurais beneficiados. (0,5 PONTO)
VERDADEIRO.
O modelo apresentado no enunciado desta questdo € um modelo log-linear ou log-
log, em que B, mede a elasticidade da varidvel dependente (renda dos produtores
rurais beneficiados) em relacao ao preditor (gasto publico com 0 PRONAF).

QUESTAO 2: Um economista esté estimando um modelo de crescimento do PIB para o estado
do Ceara. Na estimacdo do modelo, este economista utiliza, como variavel dependente, uma
proxy de crescimento econdmico, o indice de Atividade Econdémica do estado (IAE). Como
variaveis explicativas, 0 modelo considera os gastos com investimento do setor publico (InvPu)
e do setor privado (InvPri) no estado. O modelo foi especificado com uma transformacéo
logaritmica e estimado com o emprego do Método de Minimos Quadrados Ordinarios. O quadro
abaixo apresenta as estimativas obtidas.

Variavel dependente: Ln IAE
s s . Coeficientes estimados
Variaveis Explicativas ~ .
(erro-padrao estimado)
0.8667*
Ln InvPu (0.3214)
. 0.2370**
Ln InvPri (0.1205)
Numero de observacoes 68
R2 0.7948
R2 ajustado 0.7845
Estatistica F 125.92*

Nota: *p<0.01 **p<0.05.
Com base nestas informagdes, responda:

a) Interprete os coeficientes estimados, assim como sua significancia estatistica (1
PONTO).

O coeficiente estimado para a varidvel “gastos com investimento do setor publico”
(em logaritmo natural), foi estimado em 0.8667. O resultado do modelo mostra que
a estimativa é estatisticamente significante ao nivel de significancia de 1%.

Este coeficiente representa uma medida de “elasticidade gasto com investimento
publico do crescimento econdmico”. Mostra que para cada 1% de aumento no gasto
com investimento do setor publico, espera-se um crescimento econdmico da ordem
de 0,86%. Sendo, sendo o crescimento econdmico no Ceara, portanto, inelastico em
relagcdo a varidvel “gastos com investimento do setor publico”.



b)

Por sua vez, o coeficiente estimado para a variavel “gastos com investimento do
setor privado” (em logaritmo natural), foi estimado em 0,2370. O resultado do
modelo mostra que a estimativa é estatisticamente significante ao nivel de
significancia de 5%.

Este coeficiente também representa uma medida de elasticidade, no caso uma
“elasticidade gasto com investimento privado do crescimento economico”. O valor
estimado mostra uma evidéncia que, para cada 1% de aumento no gasto com
investimento do setor privado, espera-se um crescimento econdmico da ordem de
0,2370%. Sendo, sendo o crescimento econdmico no Ceard, portanto, inelastico em
relacdo a variavel “gastos com investimento do setor privado”.

Interprete o coeficiente de determinacdo (R?) e o coeficiente de determinagdo
ajustado. O que explica a diferenca entre eles? (1 PONTO)

No caso de um modelo de regressao simples, o coeficiente de determinacgdo (R?) é
uma medida de qualidade do ajustamento da linha de regressao aos dados.
Essa estatistica é dada por:

ra’

R*=1-
Y y?

Mesmo em modelos de regressdo multipla, como é o caso, pois temos duas variaveis
explicativas, é uma estatistica comumente reportada nos resultados de varios pacotes
computacionais.

No presente modelo, o valor de R? = 0,7948 sugere que as variaveis explicativas
explicam cerca de 79,5% da variacao na medida de crescimento econémico. Trata-
se de um valor relativamente elevando, considerando que o valor maximo de R? é
um.

O R?, no entanto, possui a propriedade de ser uma funcdo ndo decrescente em
relacdo ao nimero de variaveis explicativas no modelo. Ou seja, a medida que o
nimero de varidveis explicativas aumenta, R? invariavelmente aumenta e nunca
diminui.

Isso pode prejudicar a analise comparativa entre modelos de regressdo com uma
mesma varidvel dependente, mas com numeros diferentes de varidveis
independentes. Nestes casos, poderiamos ser induzidos a escolher modelos com
mais variaveis, mesmo que isso ndo represente uma melhora real no ajuste do
modelo aos dados.

Para corrigir isso, adota-se a medida de R? ajustado, dada por:
g2 _q X /(=)
dust T ¥y (n-1)
Em que k é o nimero de parametros do modelo (incluindo o intercepto).
A relacdo entre as medidas de R? e joust é dada por:
Rijust = (1 —n/k)R?
O que justifica a diferencga entre eles.
Quanto a interpretacdo, o R2 just POSSUI interpretagdo de que 78,45% da variagao da
variavel dependente (IAE) é explicado pelas variaveis de investimento publico e
privado, respectivamente.



c) Considerando que o modelo estimado € uma forma de especificar uma funcéo do
tipo Cobb-Douglas, em que a atividade econémica, dada por IAE, é funcdo das
variaveis InvPu e InvPri, pode se dizer que os investimentos apresentam que tipo de
retorno de escala? Justifique sua resposta. (0,5 PONTO)

No caso de uma funcéo do tipo Cobb-Douglas, a soma (B; + B,) apresenta uma
informagado a respeito dos retornos de escala.

Se a soma for igual a 1, temos uma evidéncia de retornos de escala. Se ela for menor
do que 1, temos retornos decrescentes de escala. Se ela for maior do que 1, temos
retornos crescentes de escala.

Com a informac&o a respeito dos coeficientes estimados temos que (B; + B, =
0,8667 + 0,2370 = 1,1037). Em termos absolutos, o valor € maior do que 1,
indicando retornos crescentes a escala. O seja, 0s investimentos publico e privado,
juntos, se aumentar 1% proporciona um aumento do IAE em 1,1037%.



